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INTRODUCCION A LA TEORIA DESCRIPTIVA
DE CONJUNTOS

La teoria descriptiva de conjuntos es el estudio de los objetos definibles tales como los
conjuntos de Borel, conjuntos analiticos y coanaliticos, relaciones de equivalencia, etc.
Durante los Gltimos 30 afios la teoria descriptiva de conjuntos se ha aplicado para resolver
problemas pendientes en ambitos como la teoria ergddica, el andlisis armoénico, los sistemas
dinamicos, la topologia y la teoria de grupos.

Otro uso frecuente de la teoria descriptiva de conjuntos es para mostrar que ciertos tipos de
clasificaciones o caracterizaciones no son posibles. Por ejemplo, un problema relevante era
caracterizar los subconjuntos compactos de la circunferencia unidad que son conjuntos de
unicidad de las series trigonométricas. Resultados clasicos como los de Salem-Zygmund
mostraron que una amplia clase de conjuntos son conjuntos de unicidad de las series
trigonométricas, pero su método no capturaba exactamente los conjuntos buscados. Usando
la teoria descriptiva de conjuntos, se ha demostrado de forma independiente por Kaufman y
Solovay que la coleccion de los conjuntos compactos de unicidad es un conjunto coanalytic
que no es Borel. Como todos los métodos anteriores generaban colecciones que no eran de
Borel, se deduce que no se puede esperar caracterizar conjuntos de unicidad por tales
métodos.
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