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INTRODUCCION AL ALGEBRA HOMOLOGICA

Programa:

1. Médulos. Funtores Hom y producto tensorial. Revisidén del concepto
de modulo, médulo libre yv de la definicidn de los funtores Hom v
producto tensorial v sus propiedades.

Ejemplo: médulos sobre el Algebra de un grupo.

2. Médulos proyectivos e inyectivos.

Definicidédn de médulos proyectivos, invectivos v playos en base a su
comportamiento con respecto a los funtores Hom y producto. tensorial.
Anillos v médulos semisimples. Relacién con la nocidén de médulo
proyvectivo. Anillos de matrices. Anillos de Erupos. Médulos
provectivos v generadores proyectivos relativos. Algebras separables.
Algebras de Azumaya. Médulos inyectivos y cogeneradores.

Relacién entre médulos proyectivos de tipo finito v fibrados
vectoriales sobre un espacio compacto.

3. Complejos de Cadena, resoluciones.

Definicién de complejo de <cadena y de resolucién de un. modulo.
Resoluciones libres, proyectivas, inyectivas y proyectivas relativas.
Homologia y cohomologia. Cohomologia de grupos vy su relacién con las
extensiones. Cohomologia de &algebras (Hochschild) y su relacidn con

las derivaciones. Ejemplos.

4. Teoremas de Morita.

Definicién de equivalencia Morita entre dos anillos. Propiedades.
Ejemplos y contraejemplos. Homologia de Hochschild, egqguivalencia
Morita. Homologia de Hochschild y algebras de Azumaya.

5. Funtores Ext yv Tor.

Nocidén de funtor derivado. Definicidén y propiedades de los funtores
B i Pop.”

Relacién entre homologia de Hochschild v el funtor Tor.

Relacién entre homoleogia de un grupo vy la homolo gia del algebra del™
grupo.
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