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PROGRAMA

1. CUERPOS Y EXTENSIONES., Anillos, cuerpos. Cuerpd de frecciones, Carae-

teristica, cuerpos prisos. Algebras, extensiones do cuarpos. Adjunciln
{sigebraica y racional).

2. POLINORIOS Y FRACCIONES RACIONALES, Algebra universal de un semigrupo.
Rigedra de pollnomios, especisldzacién, dependencia gslgedraica,prolon-
gam!éto de morfismos. Algebrs de fracclomes rnciunalei,esp&c!nlizaciﬁn.
prolongamiento de sorfismos,

3., FACTORIZACION DE POLINOMIOS. Polinomios primitivos, lema de §auss.ievan-
tamiento de factorizaciones, factorfalidsd e» los anillos de polinomios.
Criterio de irraducibilidad de Eisenstein, apliceciones.

4., EXTENSIONES DE GRADO FINITO. Extensiones de tipo finito, extensiones
simplas. Ixtenslones de grado finito. Clase disi. juida de extensicnes,
Condiciones de clase distinguida pars extensiones de grads finite.
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ALGEBRA 111

5. EXTENSIONES ALGEBRAICAS. Elementos algebraicos, polinomio minimal, Ele-
mentos transcendentes. Extensiones algebraicas, relacidn con las exten-
siones de grado finito, condiciones de clase distinguida. Extensiones
trascendentes, extensiones puramente trascendentes.

6. CUERPOS ALGEBRAICAMENTE CERRADOS.Introduccidn de una ralz para un polino-
mio no costante. Factorizacién lineal y cantidad de rafces de polinomios
no constantes. Cerradura algebralica.Cuerpos algebraicamente cerrados, con-
diciones equivalentes.

7. CLAUSURAS ALGEBRAICAS . Clausuras algedraicas, prefinallidad, unicidad
(selvo fsomorfismos). Teorema de prolongsaiénto de isomorfismos, conse-
cuencias. Existencias de clausuras algebraicas.

8. Cuerpos DE DESCOMPOSICION . Cuerpos de descomposicidn de un conjunto de poli-
nomios no constantes, existencia y unicidad {(salvo isomorfismos), caso de
conjuntos fintos.

9. CONJUGACION, Acciones compatibles de grupos en conjuntos y representa
ciones de grupos, conjugacidn, Srbitas. Elementos conjugados y polinomics
irreducibles. Endomorfismos de estensiones algedbraicas. Cuerpos conjugados.

10. EXTENSIONES WORMALES. Extensiones normales, condiciones equivalentes. Exten-
5i6n de escalares en extensionas normales. Infimo y supremo de famillas de
extensiones normales. Extensiones de grado finito.

19, INDEPENDENCIA LINEAL Y CANTIDAD DE MORFISMOS. Teorema de Dadekind, conse-
cuencias sobre la cantidad de morfismos.Transitividad de 4a catidad de
morfismos, consecusncias,

12, Extensiones SEPARABLES, Elementos (algebraicos) separables. Extensiones{”iye-
braitas) separables, condiciones de clase distinguida. Extensiones separables

de grado finito y cantidades de morfismos.Polinomios separables. Teoremas del
elemento primitivo, Criterio de separabjlided de Jacobson.

13, EXTENSIONES GALOISIANAS, Extensiones galoisianas, condiciones equivalentes.
Consecuencias de su identidad con las extensiones normales y separables: po-
linomios minimales, extensiln de escalares en extensiones galoisianas de

grado finito. :
Y
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14,

15,

16.

i7.

18,

19.

20,

21.

TEORIA DE GALOIS. Subextensiones normales de extensiones galoisianas .
Grupos finitos de automorfismod, teorema de Artin. Teorema fundamental de
€alois, cosecuencias,

EXTENSIONES RADICIALES, Elementos radiciales. Extensiones radiciales, cone
diciones de clase distinguida, Extensiones radiciales de grado finito. Cerra
dura- radiclal. Cuerpo de inveriantes de extansiones normales, estructura de
extensiones normales.

ESTRUCTURA DE EXTENSIOMES ALGEBRAICAS, Extensiones (algebraicas) puramente

inseparables, su identidad con las extensiones radicales. Cerradura sepa-

rable (en una extensiln algedraica). Estructura de extensiones algebraicas.

Grados de separabilidad o inseparabilided, su relacidn con la cantidad de

morfismos y transitividad. Multiplicidad de las rafces de un polinomio ir
ducible.

CUERPOS PERFECTOS. Cuerpos perfectos, condiciones equivalentes. Subcuerpos

perfectos generadc por un cuerpo en la clausura algebraica.

NORMA Y TRAZA.Norma y traza de extensiones de grado finito, propiededes al-
gebralcas, transitividad, relacidn con los coeficientas de polinomio minimal.
Sepprodilidad y traza, discriminantes de la forma traza en extensiones se-
parables.

INTRODUCCION A LA COHOMOLOGIA GALOIGIAKA. Independencia algebraica, de automor
fismos de extensiones galoisianas, Teorema de la base normal para extensio-
nes galoisianas., Teorema 90 de Hilbert, caso general,

EXTENSIONES ABELIANAS Y EXTENSIONES CICLICAS, Propledades generales de las

extensiones abelianas y de las extensiones cfciicas, como extensiones galo-
sianas. Bases normales de extensiones ciciicas . Teorema 90 de Wiibert, ca-
so ciclico. Extenso nes cuadri ticas.

Cuerpos finitos., Estructura de los cuerpos finitos y de sus grupes de suto-
morfismos, Clasificacifn de los cueppos finitos. Extensiones de grado fi-
nito de cuerpos finitos, generadores cendnicos de los grupos de Galols,

suryectividad de la norma y de la trazas
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22. RAICES DE LA UMIDAD, Estructura y propiedades de los grupos de rafces
n-Gsimas de la unidad de un cuerpo, rafces n-8simes primitivas. Estruce
tura del grupo de rafces de la unidad de un cuerpo algedbrsicamente cer-
rado,

23. CUERPOS CICLOTOMICOS. Propliedades generales de los cuerpos ciclotémicos.
Estructura del grupo de unidades del anilio de enteros mbduio n. Polinomios
ciclotimivos, criteriv de irreductibilidad, irreductibilidad scbre el
cuerpo racionai,

24, EXTENSIONES CICLICAS Y ECUACIONES. Extensiones ciclicas de grado finito
y ecuaclones binbmicas. Extensiones abeiianas de gradop, en caracteriste
tica p, y ecusciones de Artin-Schreier,
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