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PROGRAMA

1. Conjuntos infinitos. conjuntos numerables. Potencia del continuo.

Cardinal de un conjunto. Comparacifn, teorema de Schroeder~Berns
tein. Teorema de Cantor sobre las partes de un conjunto.

2. Espacios métricos, Espacio C(K) y teorema de Arzelf-Ascoli. Cate-
gorfa y teorema de Baire.

3. Medida de Lebesgue en e Intervalos, conjuntos elementales y eon
juntos ¢-elementales. Medida exterior. Gonjuntos medibles. Propie

dades, Medida de Lebesgue. Sucesiones monStonas de conjuntos medi
bles. Conjuntos despreciables. Estructura de los conjuntos medibles.
Conjuntos borelianos. Invariancia bajo translaciones. Conjuntes no
medibles, ejenmplo de Vitali,

4. Funciones medibles. Operaciones algebraicas y sucesiones de funcio

nes medibles. Funciones simples: lems fundamental. Fumciones bore=-
lianas. Propiedades verdaderas en casi todo punteo. Comvergencia en
medida.

5. Integral de Lebesgue. Integral de funciones no negativas. Integral
de funciomes simples. Teorema de Beppo-Levi y de Fatou. Integral de
funcio

® con valores de signo distinto. Teorema de la convergencia
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mayorada. Integral de funciomes con valores complejos. Integra

. bilidad absoluta. Teorema de Lebesgue. Invarianecia bajo trans-
laciones. La integral como funcifn de conjunto: continuidad ab-
soluta. ComparaciSn con la integral de Riemann. Teorema de Fubi
ni. Tonelli.

6. Espacios LP(x). Desigualdades de Holder y de Minkowski. Comple~
titud. AproximaciSn por funeicnes continuas., M8dulo de continui
dad.

7. Teorfa de la diferenciscifn en R™, Lema de cubrimiento de Wiener.
Teorema de cubrimiente de Vitali. Funeifn meximal de Hargy-Little
wood, Diferemciacifn de la integral de una funciSn en R™., Puntos
de Lebesgue. Diferenciecién de funciones monStenas en R®. Funcio
nes absolutamente continuas ¢ integral indefinida. Funciones sin
gulares. Teorema de integracifin por partes.

8. Noeifn de medida e integral enm espacios abstractos.
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