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PROGRAMA :

1.~ Hénero Real: Cuerpos ordensdes. Supremo ¢ Infimo. Cuerpo ordenado
completo. Arquinedianidad. Comstruceifn del cusrpe real mediante
cortaduras d¢ Dadekiand, ti rects real completa., Limites de eoseila~
¢ifn de uwna sucesidn. Criterio de convergeseis de Camchy. Primeipieo

de encaje de Cantor.

2.- BGmeros Cardinsles Transfinitos: Conjuntos coordinablas., Teorems de
Schroder, Bernstein. Nimere cardimel, Conjuntos numerables. Potencia
del ‘continwo., Teorvemsa de Cantor, Avitmftica transfinita,

3.~ Espacieos Buelidianos y Espacies MEgtrices: Distanciase. Nspacieos mitrices.
Bolas. Distancias de unm punto 2 un conjunto. Nociones wpollgicas punte
inferior y de adherencia de um conjunte, oqtotaos;“aonjﬁii;i"abtdftoq
vy cerrados. Subespacios., Aplicaciones continuas entre espacios métricos.
Funsiounes semi contfnuas. Homeomevfiswe y wétricss eGuivalentes. Conti-
puidad uniforae. Espacios separables. Bases qucrlhlunry ptopi.dad
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4- Espacios completos y Espac .os Compactos: Espacios métricos completos,

Teorema de interseccidn de Cantor. Teorema de categorfa de Baire, Es-
pacios compactos, Propiedades equivalentes a la compacidad. Caracteri
zacidn de los conjuntos de un espacio completo., Teorema de Borel-
Lebasgue en R". Funciones continuas én un espacio compacto. Teorema
de Arzela-Ascoli,

5- Medidas y Medidas Exteriores: Anillos, e¢-anillos y o-algebras de con-

juntos, Medidas, Definicidn, ejemplos y propiedades elementales. Medi
das exteriores., Conjuntos medibles respecto de una medida exterior.

Sucesiones mondtonasdde conjuntos medibles.

6- Meddda de Lebesgue en R” 1 Medida exterior de Lebesgue, Conjuntos Me=-

dibles. Conjuntos de Borel., Caracterizaci®n de los medibles por apro=-
ximaci®n por conjuntos abiertos,cerrados y conjuntos elementales, In=-
variancia de la medida de Lebesgue ;or Translaciones, Medidas de Le~-

besgueppor Translaciones,Medidas de Lebesgue Stieljes.Ejemplos de con

juntos no medibles.

7- Funciones Medibles: Operaciones entre funciones medibles.Aproximacidn

de una funci®n medible por uma sucesidn de funciones simples,Conver=-

gencia en casi todo punto.Convergencia en medida,Teoeema de Egoroff.

8~ Integral de Lebesgue: Integral de funciones medibles no negativas,

Teorema de Beppo-Levi y lema de Fatou.,Funciones integrales e integral
de funcdéones reales.Teorema de la convergencia mayorada de Lebesgue.
Sucesiones de funciones uniformemente integrabhi&es. Teorema de Vitalé.,

Comparacidn de la integral de Lebesgue con la integral de Riemann,

9- Espacios LP Desigualdades de Holder y Minkowski:Completitud de los

espacios LY., Teorema de Riesz-Fischer.Densidad de las funciones con-

tinuas en LP (Rn) Espacios de Hilbert Lz.

10- Teorema de Fubini y Convolucidn: Integrales iteradas,feorema de Fubini

en R".Medida producto y teorema de Fubini en espacios abstractos,.Desgi-

gualdad integral de Minkowski,Convolucidn de funciomes.Teorema de

Young. Aproximaci®n de la identidad y densidad de ¢0 en LP (Rn).
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11- Medidas con Signo:Variaci®n total de una medida con signo.Descompo-

sicidn de Jordan y descomposicifn de Hahn.Medidas absolutamente con
tinuas y singulares,Teorema de Lebesgue~Radon-Nikodym.
Descomposicidn de Lebesgue., Dualidad de los espacios P,

12~ Teorfa de la diferenciaciBn en R"; Lema de cubrimiento de Wiener.

teorema de cubrimiento de Vitali. Funcifn maximal de Hardy~-Littlewood

Diferenciacidn de la integral de una funcifn en R™. Puntos de Lebes-
gue,Diferenciacidn de funciones momBtonas en R".Funciones absolutamen
| te continuas e integral indefinida.Funciones singulares, Teorema de

Integracidn por partes . Segundo teorema del valor medio,
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