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PROGRAMA :

1.- Nlimero Real : Cuerpos ordenados.Supremo e infimo. Cuerpo ordenado

completo.Arquimedianidad. Construccidn del cuerpo real mediante
cortaduras de Dedekind. La recta real completa, Limites de osci-

lacidon de una sucesidn.Criterio de convergencia de Cauchy.Principio
de encaje de Cantor.

2.- NGmeros Cardinales Transfinitos: lonjuntos coordinables.Teorema de

Schroder.Bernstein.Nimero corliina..Conjuntos numerables.Potencia
del continuo.Teorema de Cantor.Arimética transfinita.

3.- Lspacios Fucliadianos y Espacios Métricas:Distancias. Espacios mé=
tricos.Bolas, Distancia de un punto a un conjunto.Nociones Topold-
gicas punto interior y de adherencia de un conjunto, entornos,conjun:
tos abiertos y cerrados.Subespacios. Aplicaciones continuas entre
espacios métricos .Funciones Semi Continuas.li omeomorfismo y métri
cas equivalentes.Continuidad uniforme.Espacios separables.Bases

Numerables y propiedad de Lindelof
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Espacios Completos y Lspacios Compactos : Espacios métricos comple:
tos. Teorema de interseccidn de Cantor. Teorema de categoria de Baire
Espacios compactos.Propiedades equivalentes a la compacidad.Caracte-
rizacidén de los conjuntos de un espacio completo.Teorema de Borel-
Lebesgue en R"™ ., Funciones continuas en un espacio compacto.Teorema
de Arzeli-Asceli.

Medidas y Medidas Exteriores: Anillos,s-anillos y o-algebras de con-
juntes., Medidas,Definicidn,ejemplos y propiedades elementales.Medi-
das exteriores.Conjuntos medibles respecto de una medida exterior.

Sucesiones mondtonas de conjuntos medibles.

Medida de Lebesgue en R": Medida exterior de Lebesgue.Conjuntos Medi

bles. Conjuntos de Borel.Caracterizacidn de los medibles por aproxi-
macidn por conjuntos abiertos,cerrados y conjuntos elementales.Inva
riancia de la medida de Lebesgue por Translaciones, Medidas de Lebes
gue por Translaciones.Medidas de Lebesgue Stieljes.Ejemplos de con-
juntos no medibles.

Funciones Medibles: Operaciones entre funciones medibles.Aproxima-

cidn de una funcidén medible por una sucesidn de funciones simples.
Convergencia en casi todo punto. Convergencia eon medida.Teorema
de Egoroff,

Integral de Lebesgue: Integral de funciones medibles ne negativas.

Teorema de Beppo-Levi y lema de Fatou.Funciones integrales e inte-
gral de funciones reales. Teorema de la convergencia mayorada de
Lebesgue Sucesiones de funddones uniformemente integrables.Teorema
de Vigali. Comparacidn de la integral de Lebesgue con la integral
de Riemann.

Espacios LY Desigualdades de Holder y Minkowski:Completitud de los

espacios LP .Teorema de Riesz-Fischer.Densidad de la funciones con-

tinuas en LP (R™) Espacios de Hilbert LZ.

Teorema de Fubini y Convolucidn: Integrales iteradas.Teorema de Fu-

bini en R™ Medida producto y teorema de Fubini en espacios abstrac-
tos. Desigualdad integral de Minkowski.Convolucidn de funciones.Teo
rema de Young., Aproximacién de la identidad y densidad de CO en
LP(rRM),

Medidas con Signo: Variacidn total de una medida con signo.Descom-
posicidn de Jordan y descomposicidn de Hahn.Medidasm%ﬁ§%fﬂ%§ﬁéﬁ%g$Y
continuas y singulares.Teorema de Lebesgue—Radon-Niko@yg. ;zéizjj
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Descomposicidn de Lebesgue.Dualidad de los espacios uP,

12.-Teoria de la diferenciacidn en R": Lema de cubrimiento de Wiener.

Teorema de cubrimiento de Vitali.Funcidn maximal de Hardy.Littlewood.
Diferenciacifn de la integral de una funcidn en R".Puntos de Lebesgue
Diferenciacién de funciones mon6tonas en R".Funciones absolutamente
continuas e integral indefinida.Funcionss singulares.Teorema de Inte
gracidn por partes segundo teorema del valor medio,
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