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I, COMPLEKEWTOS DE TEORIA DE CONJUNTOS

Relacienes binarias. Relaciones de equivalenciajcenjuntes cocien~

te; sistemas de representantes; ejemplos, Relaciones de orden,
Equivalencias compatibles con una estructura ag algebraicaj
estructura algebraica del conjunte cociente,

Conjuntes numerables; propiledades bfsicas, ¥umerabilidad del
conjunto de los nfimevreos algebraices, Conjuntos comn la peotencia
del continue,

Cardinal de un cenjunte. Operaciones con cardinales.,R elacifn
erden entre cardinales; teorema de Cantor-Pernstein, Cardinel
del conjunte de partes; aplicaciones,

II.ESPACIOES METRICOS

Origen del concepto de espacio mtrico; axiomas de la distancia
Ejemplos: R" y Cns espacio discretej distancias en grupoes abe=-

lianosjespacios normados, espacies B(E), €(2) ¥y L: 3 espacie
s de sucesiones, Lspacios ultram@tricos,

Bolas y esferas en un wmétrico, Conjuntoz acotades, Conjuntes
abiertos y cerrados, Interior, exterior, adherencia y frenteraj
propiedades b8sicas, Enteornes,

fucesiones confergentes; propiedades bfisicas, Blomplos de carac~
terizacifn de sucesiones ceavergentes,

fucesiones de Cauchy, Especios completos y espacios de Fanachjy
ejemplos; propiedades L8sicas de espacios y conjuntes completes,
Prinecipio de encaje de Cantor,

Conjuntes denses, Fspacies separablesi propiedades y ejemplos

Esbeozo del teorema de completamiento.
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Aplicaciones continuas; propiedades b8sicas. Isometrfas, Espa-
cios mEtricos homeomorfes; espacios normables; ejemples,
Aplicacieones uniformemente continueosi especies uniformemente
equivalentes, Aplicaciones lipschitzianasjejemplos, Teorema
del punto fijo de Banach, Teorema de existencia de ecuaciones
diferenciales; influencia de las condiciones lineales, Con~
juntos ravost propiedades y ejemplos, Conjuntos deprimera
categorfa; espacios de Bairej teorems de Baire para espaeios
completos,
Propiedades de Bolzano~- VWeierstrass y de Borel-lLebesgusj con-
juntos totalmente acotadosj espacies compactes, Conjuntos
compactos; propledades, Propiedades de lasfuncieones continuas

en un compacto.

III.ESPACIOS DE BANACH

Hopwas equivalentes en un espacio normado,Coentinuidad de

las operac lones vectoriales en un normade,Subespacior de

un espacios normade; existencia de subespacies densos, Con-
juntes totales; ejemplos; cenjuntos totales en espacies
separables.

Aplicaciones lineales acotadas: su idemtidad con las continuas
Definieifn de la norma en el espacie L(X,Y); algebra normada
L(X), Convergencia en L(X3Y) , Case #n que Y e un Danaeh,
Ejewplos de aplicaciones lineales acotadas ym acotadas,

Pual algebraice y dual topel8gicoe de wun nermadej hiperplanes®,
Teorema de acetaci®n uniforme; teorema delaresonancia, Teorema
de Banach-Steinhaus, Contraejemplos para espacios que ne sean

de Baire,

IV,ESPACIOS DE HILBERT Y SERIES DE FOURIER

Espacios prehilbertiancs: axiomas, ejenplos. Dosil ldad de
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Sehwarsj satruetura sormada de un prehilbartisse; espacies

de Hilbert, continulded 4el producte esealar, Ortogenalidad)
teovens d¢ PitBgoras § aistemaz ortogonades y ortonormalas,
Hétede de ortagesalisseifa 4¢ Sehmidt) uanileidad., De

Igealdad del paralelogranc, Espacie do funciones genepslusate
continuas y de cusdradeo integrsble con funciSa de psae,
ralinonios ortogesaless definieifa y prepiedades,

gseries ea espacios normadesaj primeras propledades. feries

d¢s Ceuchy, Cenwergencia abselute; su realecifa geoz 12
sonvergencia ovdinaria, Convergencia connmutativa; su ralacibu
con la sahvtrgtiqlu abecluta; edemple de serie en un Bsnseh
gconcmutstivamente loivcvgontc y no abselutamente convargente,
Series de vectores ortogonalesi relacienss entre la sounvers-
geneia de la serie y la convergencia de la serie de les
cuadrados d& las normas,

Serie de Fourier de un vector respecot aunsistena ortoncormal
nunerable; primeras propiedades; desigualdad de Sessel-
Parsevaly Teorenma de ®ejor aproximacilng

gonvergencia coumutativa de series defourier, Dases hilbertia-
pas, sistemas totales y sistemas maximalest relaciones mutuas
y con la igualdad de Fessel-Paesaval-lsomorfisme con 13 éa
los espacies de Hilbert gue tdenen una base hilbertisns
numerable,

Series trigenonftricas; formas exponencial, Serie de Fourier
de funcibmes ds &ig propiedades, Lena deliemann-lebesgue!
Relaclones entre lae convergenecias puntual, uaniferme y en
pedia cuadrfitica.

Cesvergencia puatual de las series de Fourier, Integral de
pirichlet, Teorema loea) de Riswann, Criterie I:&éf};

AasUEY !";'4"-1_»'\7“2?‘1
e Sy atglgo S e el



F+REslas Prof.

2do.eupatrin.1979

casos particulares, Convergencia de las serie de Fourier
de funciones derivables, Ssries de perfede 2p. Series

de senos o de cosenos,

teeoibRLEEEEEL00CECES

Arrobado por Resolucifn 97 2¢8(B0



	ProgramaMat-1979-FuncionesReales(profesorado)-pag-001
	ProgramaMat-1979-FuncionesReales(profesorado)-pag-002
	ProgramaMat-1979-FuncionesReales(profesorado)-pag-003
	ProgramaMat-1979-FuncionesReales(profesorado)-pag-004

