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FUNCIONES REALES I

ler,cuatrimestre 1976

1: Operaciones con conjuntos.Productos cartesianos y re-

laciones . Funciones. Nfimeros naturales,conjuntos fini-
tos e infinitos. Limites superior e inferior de suce-
siones de conjuntos.

Capitulo 2: Construccidn de los nfimeros reales a partir de los ra-
cionales por secciones iniciales abiertas propias. Com-
pletitud de los reales. Exponenciacidn y logaritmaeién.
Eseritura en serie de los reales,Caracterizacidn como T

Capitulo 3: Comparacién del cardinal de dos conjuntos; teorema de
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Cantor Bernstein. Numerabilidad y conjuntos de cardinal
¢. Cardinal de un conjunto y el de sus partes: teorema
de Cantor. Conjuntos bien ordenados; principio de induc
cién transfinita. Comparacidn de conjuntos bien orde-
nados. Teprema de comparabilidad de conjuntos bien orde-
nados . Teorema de buena ordenacidn de Zermelo.

4: Espacios m&tricos . Espacios métricos complegos.Prin-
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cipio de encaje de Cantor. Teorema del punto fijo de
Banach; aplicacién. Teorema de Peano- Picard. Conjuntos
totalmente acotados. Teorema de Bolzano-Weierstrass par:
espacios métricos completos.

5: Topologia de espacios métricos. Derivado de un conjun-
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to; clausura de conjuntos. Cerrados y abiertps. Conjun=
tos densos. Reorema de Osgood-Baire. Categoria de con-
juntos. Frontera de conjuntes. Topologia relativa.

6: Espacios métricos compactos. Lema de Borel. Propiedad
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de interseccidn finita. Teorema de Riesz-Hausdorff.
Teorema de Béred Lebesgue., Compacidad y compacidad
secuencial : su equivalencia,

7: Espacios métricos separablesi los espacios totalmente
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acotados y los subespacios de separables son separables
Espacios mé@tricos conexos. Puntos de condensacidn.
Estructura de los cerrados de IR, Teorema de Cantor-
Bendixon. Estructura de los perfectos de R , Temario
de Cantor. Cardinal de un perfecto no vacioen un
espacio métrico mompleto. Métricas equivalentes y mé-
tricas producto.

8: Continuidad local y global de funciones entre espa-
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cios métricos. Funciones uniformemente contfnuas ;teo-
rema: de Heine-Cantor. Funciones continuas definidas
en compactos o conexos: su imagen. Homeomorfismos. Limi
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tes uniformes de sucesiones de funciones contfnuas.
Extensidn de funciones contfinas: LEma de Urysohn y teorema
de Tietze. Extensidn de funciones uniformemente continuas
a valores en un espacio métrico completo. ’

Limites mondtonos de funciones continuas a valeres en R ;
Teorema de Dini. Funciones semicontinuas a valores ern R,
Envolvente superior e inferior de una funcién real acotada.
Teorema de caracterizacidn del conjunto de puntos de dis-
continuidad de una funcidn real como unién numerable de
cerrados.

Espacios normados., Comtinuidad de transformaciones lineales
Nommas egquivalentes; equivalencia de las normas en espacios
de dimensidn finita.

El problema de la integracidn, Medida exterior de Lebesgue
En R". Medida interior. Conjuntos medibles., Baracterizacidn
de Caratheodory. ¢ -dlgebra de los conjuntos medibles de

Rn.q - aditividad de la medida de Lebesgue. Los borelianos

son medibles pero no es siempre cierta la reciproca. Regu-
laridad de la medida de Lebesgue; conjuntos ﬁ% y qf
Existencia de conjuntos no medibles en R,

Medidas exteriores generales. g- dlgebras de los conjuntos
medibles, Medidas en o-8lgebras; medidas exteriores gene-
rados. Comparacidn de los medibles respecto de la medida
exterior generada con la ¢ -8lgebra de partida cuando
cuando la medida del espacio es o-finita.

Funciones medibles a valores en la recta extendida vy a va-
lores en el espacio duclideo n-dimensional. Funciones medi-
bles Baire. Operaciones con funciones medibles. Limite
superior e inferior de funciones medibles a valores en la
recta real extendida. Aproximacidn de funciones medibles
por funciones simples. Convergencia en casi todo punto

y convergencia casi uniforme de sucesiones de funciones
medibles: teorema de Egoroff. Teorema de Lusin.

Integracidn de funciones medibles con valores en la recta
real extendida y no negativas. Teorema de Beppo Levi . Lema
de Fatou-Funciones integrables. Teorema de convergencia ma-
yorada de Lebesgue, Integrales de Lebesgue y de Riemann:
Caracterizacién de las funciones acotadas definidas en un
intervalo de R que son integrables Riemann por la medida
del conjunto de puntos de discontinuidad; su medibilidad

y su integrabilidad en el sentido de Lebesgue.

Modi?as producto.Teorema de Fubini X de Tonelli.Convolucidn
DBdentidades aproximadas en L+; teorema de Stone-
wierstrnsl'.

Bprabado por Necclucifn D M. 46/ /‘? 2



	Matematicas-1976-pag-038
	Matematicas-1976-pag-039

