LOGICA MATEMATICA

PROGRAMA 2% Cuatrimestre 1973

Objeto de la 16g91ca matemdtica. Proposicfones. Verdad y Fal-
sedad. Razonamientos. Premisas. Cenclusién. Validez e In-
validez. Relaciones entre verdad y validez. Tener la misma
forma. Términos con contenido: categorfas. Formas. MNecesi-
dad de reconstruir el lenguaje coloaquial. Lenguaje simbélico.
Lencuaje y Metalencuaje.

Sentencias o enunciados. Valores de verdad. Conectivos. Co-
nectivos extensfonales y no extensfonales. Objeto de la 16gi-
ca proposicional o sentencial. E1 método de las tablas de ver
dad. Negacidn. Conjuncién. Disyuncién: inclusive y exclusi-
va.

Sentencias simples y compuestas. Cdomputo de las sentencias
compuestas medifante el método de las tablas de verdad. Condf-
ciones de verdad de un enunciado. "Significacién de senten-
cfas”. "Tener 1a misma significacion”.

Condicional y sus variedades. Condicional extensfonal. Bf-
condicifonal. Condiciones necesarias vy suficientes.

Letras proposicionales. Formas proposicionales. Casos de for-
mas proposicionales. Funciones veritativas. Tautologias. Ver
dades 16gicas. Implicacidén 16gica y razonamiento correcto. Re-
lacién entre tautologia y validez. Equivalencia 16gica. Rela-
cién con el bicondicioneles tautnléoicos. Modus ponens. Sus-

titucién. Reemnlazo de equivalentes. Formas normales. Conjun
tos adecuados de conectivas.

Aplicacién de las técnicas de la 16gica proposicional al disefio
de circuitos.

Sistemas sintdcticos. Sistemas axfomdticos para la 16gica propo

sfcfonal. Axifomas. Reglas de inferencia. Teorema de la deduc-
cién. Completidad. Independencia. Idea de 16gfca polivalente.




8.- Versidn algebrafca de 1a 16gica proposicional. Orden. Re-
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ticulados. Algebras de Boole. Filtrros e Ideales. Ultrafil
tros. Filtros cateadricos. Filtros primos. Principio de exis
tencia de ultrafiltros. Interpretaciones 16gicas. Algebras
de clases. Teorema de Stone. Equivalencias entre los prin-
cipifos de existencia y representacién. Relaciones con el
axifoma de eleccidn.

Légica y cdlculo sentencial generalizado. E1 teorema de
completidad generalizado (Gode1-Malcev) proposicional. Equi
valencia con el principio de existencia de ultrafiltros.

Constantes y variables. Constantes y variables individuales.
Predicados: grado. Funciones: grado. La 16gica de la cuanti-
ficacion y su interpretacién. Varfables libres y ligadas.

E1 lenguaje de 1a 16g9ica de la cuantificacién. Interpretacio
nes. La teorfa de Tarski de la satisfaccién v la verdad. Mo
delos. Validez Légica.. Satisfactibilidad. Contradiccion.
Consecuencia 16afca e implicacién 16qica. Verdad 16gica.

Teorias de orden uno y sistemas axiomiticos. Ejemplos. Con-
sistencia. Teorema de la deduccién. Teorema de Lindenbaum.
Teorema de completidad de Godel (1930). Consecuencias. Teore
ma de Skolém<Lowenleim. Aplicacfones a la axfomitica.

Reemplaze de equivalentes. Regla de ejemplificacién existen-
cial. Teorias con fdentidad. Normalfzacién. Teoremas de Go-

del y de Skolem-Loweheim para este caso. Formas normales de

prenexas. Isomorfismo de interpretaciones. Categoricidad.

Teorias de Orden Uno generalizadas. Extensién de Godel-Malcev-
Henkin de la completicidad al caso general. Nociones de 16a1-
ca superior (o de orden superior al uno) y de su reduccién a
18gica de orden uno. Nociones del método de reduccidn de
cuantificadores.

Nociones de fundamentacién de teorfa de conjuntos dentro de
la 18gica de orden uno. Sistemas de Fraenkel-Sermelo y de
von Neumann-Bernays-Godel. Importancia para 1a fundamentacién
de 1a matemdtica.

Prof.Greagorio Klimovsky
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