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PUNCIONES REALES I

PROGRAMA Jer. ocuatrimestre 1971

1.~ Conjuntos linealments ordemadoe, Completitud [supremo-fnfimeo).
. Definieidn de Cortadura. Completacidn. Teorema de Comp¥etacidn
Definteidn de nfimeros Real. (eome completaeidn y estructura de
onerped Cperaeiones. Sucesiones de nilmeros reales. Potencia de
los nilmeros naturelee. Poteneia del contfruo. Conjuntos numera
blea. Comparaeién de poteneias. Teorema de Bernstein. La no
ecordinabilidad de X y F(X).

. 2.- Espacioe métrieos. Eesfsras. Fsfera abierta. Abiertos, cerrados
euceasiones de Cauehy. Completitud. Interior,frontera y elausura
de un subeonjunto de un espaeio métrico. Fapceios métrieos sepa
rables. Yeorcna de Lindelo f. Conjuntes de 1ra. eateogrfc y de
2da. ecisgerfa. (Teorema de Baire). Compaeidad. fico taeidn total
La propfedad de Irtsrvaceién firnita. Lema de BOrel. Espacios

. de Funeicnes eontinuas de un wspaeic métsico en otre. Teorsms de
Arzela. Teorema del nunto fijo de Banaeh.

3.~ Medida de Lebespgue enm E= Anillc de los elementales o—subadi¢ivi
dad en los elementales. Definieidn de medida en los c-elementa
lea. o subaditividad y c-aditididad. Nedida exterior. Conjuntos
medibles. el o-algebra de los eonjuntos medibles Lebesgue. El

: ‘ o=algebra de Borel.

Medida en Espacios Abstractos Teorema de extenaidn de medidas.

El anillo elemental. Los o-elemintales. Medida azterior. Conjun

tos medibles, s=aditividad de la medida.

El o-algebra de los Conjuntos medibles. el v=algebra generada

por los elementales o sea el algebra de Porel.

d.- Funofones Medibles. Operacicnes., Comvergemeia puniual en cast
todo punte v eowvergencia eén medida.Teorema de Egoroff. Teore

-

ma de Lusin.

§.- Integral. Funciones s-simples. Pesigualdades. Funciones integra
bles. aditividad dc la integral. Continuidad de la integral
respecto de la medida del eonjunte de integranién. Teoremas

1¢mites. Patou, Beppe Levi vy Lebesgue
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6.- Espacios I.’ Completitud. EFetructura de Espaeio de lﬂbdlifi
.l{pnpuuoc. Funciones lineales contfmuae. Teorema de la

perpendicular. Teorema de representacién de funcionales !¢~ ‘
neales econtfnuoe. ~

7.~ Medidas. Absoluta continuidad de una medida respeeto de otra
Teorema de Raden-Nijkodym. Teorema de descomposicién de me-
didas. Parta absolutamenie eontfnua y parte singular.

8.~ Teorema de derivaeidn de medidas en R"
Lemas de cubrimientos. Teorema Macimal de derivacidén. Deriva
eidn de mddidese integrales,

Prof. Calixto Calderén
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