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* COMPLEMENTOS DE ALGEBRA ¥ TOPOLOGIA
PROGRAMA 1ER, caatrimestre 297D -7 1

1.~ ESPACIOS METRICOS
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Topologia asoeiada a ana méiriea, nepaso dd Las nociones dd confjunto
ableato, cearnadd, eet. Definieién de espaeio topolégico. Difarentes
maneras de definix ana topologia; por una jamilia de conjuntes abier-
o8, por sistemas de eatornos y poex el openador de clausuna. Base o
sub-base de una topologia, caracterizacibn de una base y de ana sub-
base. Definledidn de espacios T‘. T', L T, relaciones. Definieibn
de conjunto demso, separabilidad. Axiomas de numerabilidad.

Funclones continuas. Definicibn ¥ propiedad:is. Viferendes caracteri-
zaciones de La continuidad.

Topottglaa‘&lleiclao. Pefinieiln. Teoreme de existemela y unicidad de
Las topologilas imielales nespeeto de una familia de funeiones. %
Topologia producte, como caso particulax ¥ propledades que se derivan
ded teorema, Desenipeibn de La base natural de un espacio producto
(abientos elementales). Oinas ejemplos de Lopologlas imieiales.

Topoleglas {imales. Pefindieiln. Teorema de existemecia y unicidad de
Las topologlas {inales nespecto de una familia de funelones. Felacio-
nes de equivalenciz. Topolegla cocientexxRumpicvdmdezxdzfxespaciaxeax
eizatexzxandaxfaxeguivaieneiaxprageeifnxecone caso particular. Des-
eripeifn ad-hoe de &a topologla cociente. Propiedades del espacic co-
elente cuando La proyeceidn es abierta o bien ecexrada.

O0tro ejemplo de Lopolegias {imales: suma disfunta de eapacios topolé
gieos y recoleceiln de espacios topolbgices.



5.

Coftexién. Definiecidn de espacio conexo. "Si el cociente de un

“espacio conexo Yy cada uno de las clases de equivalencia lo es, =
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también el espacio es conexo",

Unidén de conjuntos conexos ¢on un punto en comin. Conexidn de
la clausura de un conjunto conexo,

Deduccidn a partir de los teoremas anteriores de 1a conexidn de
un espacio producto cuyos factores son conexos. Componentes
conexos, definicidn. Conexidn local, definiecidn y propiedades,

Filtros. Definieidn. Idea de la relacidn entre la nocidn de

filtro y la nocidén de sucesidn, Filtro generado y sistema de
generadores de un filtro. Base de un filtro, caracterizacidn de
una base de filtro, Ultrafiltros, definicidn, propiedades y
existencia. Caracterizacidn de una base de ultrofiltro, Apli-
cacidn de los conceptos anteriores al estudio del filtro de
entornos de un punto. Filtros comparables. Adherencia de un fil-
tro. Puntos limite de un filtro Y convergencia. Imagen directa

e imagen reciproca de una base de filtro por una funcién, Re-
formulacidn de los teoremas sobre topologfas finales e iniciales
en términos de filtros. Convergencia de un. filtro en un espa-—
cio producto y en un espacio cociente.

Espacios compactos Definicidn, propiedad de Boul Lebesgue.

Familias de subconjuntos de un espacio comparado con la propie-
dad de interseccidn finita (peieg). Posibilidad de formular los
enunciados en términos de filtros o en términos de familias con
la p.i.g. Propiedades de los filtros en los éspacios compactos
subeon juntos compactos ¥ relativamente compactos. Regularidad
¥y normalidad de los espacios compactos. Imagen de un espacio
compacto por una aplicacidn continua., Teorema sobre el produc=-
to de espacios compactos Yy aplicaciones,

Espacios para compactos: Definicidn. Propiedades de los subeg-

racios cerrados, "E1 producto de un espacio compacto por un eg-
pacio paracompactos es paracompacto",

Familias localmente finitas de subconjuntos en un espacio para-
compacto y normalidad del espacio paracompacto, Espacios local-
mente compactos, definicidn y caracterizacidn de los espacios
localmente compactos que soOn paracompactos.

Normalidad. Propiedad de los eéspacios regulares y de Lindeloff.

Caracterizacién de los eéspacios normales; "Lema de Urysohm",
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Homotopia de aplicaciones continuas, homotopfa relativa o un
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“subespacio, homotopfa de curvas, propiedades de la homotopia

24!

de lazos que permiten introducir una estructura de grupo en el
conjunto de las clases de equivalencia por homotopfa, rel (0,1)
Definicidn del centrado en un punto x.

gax
Andlisis Detallado del revestimiento IR —=——dS' relevamiento
de curvas y de homotopfas, cdlculo de II. (Sl), Definicidn de
revestimiento. Nocién de relevamiento de curvas y de homotopias
en general. Relaciones entre la fibra de un revestimiento Yy el
IT, del espacio de partida y el YT, del revestimiento.
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