b~

FUNCIONES PEAFES I

PRAGRAMA
\

2 cuatrimestre 12790

»

Espacios métricos. Conjuntos abiertos y cerrados. Topologias.
Interior, clausura, frontera. Punto de acumulacidon. Sucesio-
nes en un espacio métrice. Conjuntos acotados. Funciones con

tinuas. HYomeomorfismos. Semarahilidad. Bases de ahiertos’.

Sucesiones de Cauchv. Esnacios métricos completos. Txistencia
v unicidad de la connletacidén. Principio de encajes. Teorema

de categsoria de Baire. Teorena del punto fijo de Banach.

Espacios compactos. Espacios totalmente acotados. Caracteriza
ciones de la comnacidad. Compacidad secuenciasl. Teorema de

Borel-Lebesgue. Imagen continua de un compacto. Conjuntos co-
nexos. Componente conexa. Imagen continua de un conexo. Tcore

ma de Bolzano.

Familias de conjuntos. Anillos, algebras, oc-anillos y oc-alge-
bras. Funcidn de conjunto, medida, medida exterior. Proceso de
Caratheodorv de construccidén de una medida. Compnletacidn de un

medida. Medida de Lehespue en RP. Medida de Lebespgue-Stieltjes
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en R. Medida de Lebe spue en R . Medidas sienadas. Descomposicion

de Jordan.

Funciones medibles. Caracterizaciones y combinaciones elementa

les. Convergencia nuntual v c.t.n.. Convergencia uniforme vy
casi uniforme. Convergencia en medida. Relaciones entre estas

nociones. Teorema de Fgorov. Funciones simples.

Intecral de uns funcidn simnple. Propiedades elementales. Inte

real de una funcidén medible. Desicualdad de Chehishev. Teore-

ma de la convergencia dorminada de Lebescue. Teorema de Reppo Levi.

Teorema de Fatou. Construccion de la medida producto como in-
teral de las medidas de las secciones. Proniedades de la me-

dida nroducto. Teorema de Fubini.
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7.- Espacios normadns. Teorema de Hahn-Banach. Anlicaciones. Fun
ciones lineales continuas de un espacio normado en otro. FEs-
nacio dual tonoldgico. La esfera unitaria de X' separa nuntos
en X. Inmersidn de X en X . Relacidn entre funcionales linea-
les continuas e hipnerplanos cerrados. Teorema de Riesz de carac
terizacidn de espaciocs normados de dimensidn finita. Teorema
de la anlicacidn abierta. Normas equivalentes. Teorema del

s ; D Al
grafico cerrado. Esvpacios L~ vy 1°.
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