PUNCIONSS REALES I (Dr.Fauste Torenses)

Sumna (2° cuatzim. 1967)
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1) Espacios mftricos. Abiertos, cerrados. Clausura, interior y frontore.
Funciones continuas, homeemorfismes, isemetrfas y congruencias. Hétz}
ocas equivalentes. Zspacios separables.

2) Tspacios completos. Principio de encajes. Teorema de Cantor-iausdorff.

7

Teorema de punto fijo de Banach. Conjuntos compactos, equivalenciase
Teorema de Borel-lebesgue. Imagen continua de un cempacto. Conjuntos

conexos. Componentes conexas. Teorema de Bolzanoce.

3) Espacios normados, espacios de Banach. Operadores lineales acotades.
Equivalencia de acotacién y continufdad. Hspacic B(X,Y). Dual &s wn
espacio normado. Conjuntoe convexoe. Wiperplanos. Relacién emtre hipegp
planecs cerrados y funcionales lineales comtinuas. Tecrsma de Halme
Banach. RSspacios normados localmente compactos, teorema de Riess.

4) ¥edida. Conjuntos elementales en IR.". Hedida interior y exterior,
conjuntos nedibles. Zegularidad de la medida. Conjuntos no medidles.
Eedidas on semianillos. Extensifn de Lebesgue. Sigma-£lgedbra de los
conjuntos medibles. Funciones medibles. Fropiedades importantes. Va-
rios tipos de convergencia. Tooremsa de 2 + Teobena de Lusiv.

5) Integracidén de Ledesgue. Puncicnes simples. Intogral de uma funcifn
medible. Propiedades. Pasc al 1fmite bajo ol signe de inte.ral. Teo-
rens de Lebesgue de la sucesifn mayoreda. Toorema de Beppe Levi. Teo-
rexa de Fatoue. ¥edida producto. Teorema de Fudind.

6) Funcicnes mondtenss. Continuided y derivecidn de funcicues mondtonase
Eenztesasziersartzctisrseytadccinsxfanctdn Funcidn salto. Ndmeros
derivados. funciones de variacifn acotada. Una funcién es de variacidn
acotada &1 y nflo 31 es diferencia d¢ dos crecientes. Una funcién de
Ve 3+ 05 Ontinua salve en un conjunto mumereble y es derfvadble en

cael todo pumnte.

Zspacion de Milbert. Producto comcalar. Desigualdad de Cauchy=ichwarse.
Gapacio L2 , su completitud. Comdicidn necesaria y suficiente para
que un espagio de Banach sea de Wilhert. Un convexo cerrado en X es
de Chobishev. Complemento ortogenal. Si ¥ om un subespacio cerrade

H = i ®¥--. Proceso de ortonormalisacién ¢ Cramp-Schuidte Toorema

de Riess~Fighor. Iscmorfismo de L2 y 12,
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