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Dre. lafael Panzone

l- Nociones sobre teorfa de conjunto. Unidn y interseccidn, diferencia,
complementacién, diferencia simétrica, inclusién. Relaciones entre estas
operaciocnes, Expresifn de las mismas por medio de funciones cara:terfsticas.
Limites, Lfmite superior e inferior de una sucesién de conjuntose. Ani. los,
sigma anillos, £lgebras y sigma “algebras de conjunto. Clases mnn&tonas.
Clases mondtonas gencradas por anillos.

2- Definicidén de los nimeros rea}es a partir de los racionales. Cortadfras
en conjuntos ordenades, saltos y lagunas., Completidad deo los nimeros reales.
Supremos e fnfimose. Lfmite superior e inferior. Lfmites. Teorema de Caichy-
Bolzanc.Clases contiguas. Encaje de intervalos. Teorema de Cantore. Defini-
cifn de Weiwretrass de los nimeros reales.

3= Conjuntos infinitos. Conjuntos numerables. Propiédades. Nigeros cardinales
Operaeiones con los mismos. Lcorema de Bernstein. Potencia del contfnuoe

4~ Topologfa de la recta y de los ecpacios n-dimensionalese. Interio# de un con=-
Junto. Punto de adherencia. Clausura. Conjuntos abiertos y cerrados. Bases y
sub-bzses de abiertos. Entornos. Bases de entornos.iopologfa relativa. Con-
Junto derivado. Conjuntos perfectos. Conjuntos densos y nunca densos. Conjun=—
tos de primera y segunda categorfa. Tcorema de Baire. Conjunto de Cantor.

5= GLspacios métricos. Distancia. Completaciln de espacios métricos. Conjuntos
compactor y relativamente compactos. Epsillon redes. Teoremas de Bolzan-ielerse
trass, Borellebesguec y F. Riess. Teorema do Cantor sobre sucesiones decrecien-
tes de cerradose. Roluciomes entre estos teoremas.

6=funciones. Imigenes y contraimigcnes de conjunto. 11eoz-ama sobre uniones,
intersecciones, diferecncias o inclusiones de imfgenes y contra-imfgenes.fun-
ciones contfnuas. Funciones contfnuas de dominio compacto. Existenciaz de
ndximo y mfnimo. Compacidad do la imdgen de un conjunto compactos. Continuidad
uniforme. Equicontinuidad. Espacio de funciones contfnuas. “sorema de Ascoli-
Arzeld . Algebras y reticulados de funciones. Lcoremz de Stone-Feiprztrass.

T= ledidan - pigma finitas sobre un anillo o semi anilleo. ledida eiterior.
Conjuntos medibles, propiedadese. ledidas de Radon (sigma finitas). Sucesiones ¢
de conjuntos modibles. funciones medibles, prorledades, sucesiones de funcione:
medibles. Teorema de Bzoroff. Convergencia puntual casi uniforme y en medids.
Helaciones ontre ellas. Compaciddd en medida de las funcionee medibles. Exis-
tencia de conjuntos no medibles.

8~ Completacién de medidas sigmafinitas. Feorema de aproximacién. Teorsma de
exencién de medidas. “sdidas con signo. Descomposicién de Hahn y Jordane. Pro-
ducto cartesiano. ‘roducte cartesizno en espacios medibles. lMedida produeto.
Secciones de conjuntos y funciones medibles.

9= Funciones simples. Funciones integrables, propiedades fundamentalese Fro-
piedades de la integral. Diversas definiciones equivalontes de funciﬁn inte-
gralePasaje al 1fuite bajo el signo integral: Teoramas de Bappo— evi, Lobes= :
gue y Fatou.Continuidad absoluta de la integrals Yara:terizacién de las suce=
siones fundamentalee en L1(71ta11) Toorema de Pubini-Tonelli. Teorems#d la
descomposicién de Lebesgues
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10= Cubrimientos de Vitali, Y ooroma de Vitali. Punciones monétonas, descompo-
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sieidn en funcién salto y funcién mmmétona contfnua. Derivabilidad Pp de
funciones monétonas. Funciones de variacidn acotadas propiedades. Integral
de Stieltjes y Hadon. Primer y segundo teorema de Welly.

1l- Espaciocs Lp. Desigualdades de H8lder y Minkcwsky; Completidad de los

espacios LP, Egpacio 1,2

Bspacios 17,

o Skstemas ortonormales. Teorema de Riesz~Fischer.
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