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PROGRAMA DE INTRODUOCION A LA MATIMATICA SUPERIOR "B" 
Y FUNDAMISTOS DB LA MATEMATICA 

1,> T) Fundamentos de la Aritmética: El conogpto de múnero natural y sus smplia- clones sucesivas. Teorías axiomáticas y Método genético. Principio de por 
manencia de las leyes formales. Iscmorfismo aritmético. Aritmética trang> 
finita. Concepto de potencia de un conjunto infinito. Conjuntos numerables: definición, propiedades y ejemplos más importantes. op del 
de los námaros algebralcos. Potencia del continuo. Definio y ejemplos. 
Ml conjunto de todas las funciones no es nuzerable ni tiene la potencia del 
contimo. 

P) Establecida la corresponaencia biunfvoca entre el conjunto de los míneros complejos de componentes naturales (o el úe l4s míneros racionales) y el de los múneros naturales mediante el proceso diagonal, resolver los dos 
problemas siguientes 

a) Dado el (3sx) (o el E ), hallar el mínero natural n que le corresponde; 
b) Dado al mínero natural n, hallar el mínero (¿;k) (o el $), del cual 

es correspondiente. 
Probar, estableciendo las pertinentes corresponiencias biunívocas, que los siguientes conjuntos tienen la potencia del continuos el de los mineros reales positivos, el de los mineros reales negativos, el de todos los mb- 
meros reales, el de los irracionales comprendidos entre O y 1, el de los irracionales positivos, el de los irraciongales negativos, el de todos los irracionales. Interpretación geométrica y gráfica de las transformaciones 
utilizadas. Correspondencia contimus de Mein entre el conjunto de todos los múneros resles y el de los reales comprendidos entre O y l. 

11.- 1) Oriterios de igualdad, desigualdaa y no comparabilidad de dos míneros car- dineles infinitos. la no acotación de estos mineros. Su denostración me- 
dlante el conjunto de les subconjuntos de un conjunto infinito. Axtoma de Zernelo. Teorema de Cantor=Bernstein, Potencia del conjunto de los puntos 
de un cuadrado. Potencia del pago sa de todas las funciones continuas de 
una variable . Operaciones con s cardinales finitos e infinitos. 

P) Demostrar que sí y es la potencia de los conjuntos mumerables, y la del continue y y es un mínero natural, no verifica quel s 
amu=a ataro 0tn=0, otarnoc+ormo ato, 

IIX.- P) Conjuntos ordenados. snse de nonjuntos. Tipos de orásn, 
son 

Opuraciones » transfinitos (adición y multiplicación), Conjuntos bien orde» 
nados, Números ordinales transfinitos, Principio de inducción transfinita, 

P) Correspondencia entre los patos de ua to 7,Jos del euntredo que 
tiene por lado ese segmento, torio de 8. Correspondencia completa (1ncluyento los lados del cuadrado. 
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IV.- P) 

1) 

Yee ve) 

P) 

Vl,- 7) 

p) 

P) 

Probar, estableciendo las pertinentes correspondencias biunfvocas, que los 
siguientes conjuntos tienen la potencia del contimos 

a) el de los platos de un plano nótrico euclidiame, 
b) el de los puntos de una franja de contornos paralelos, 
0) el de los puntos de un cÍrenlo, 
d) el de los puntos de un cubo, 
e) el de los puntos del espacio métrico euclidiamo, 

Probar, mediante la aplicación del Teorema de Cantor=-Bermstela, que el c0n- 
junto de los puntos de un recinto plano o espevial métrico cuclidiano tiene 
la potencia del continuo, 

Espacios métricos. El espacio enedimenional euclidiano es métrico (en el 
sentido de Fréóchot), Diánetros, Acotación, Compacidad, Teorema de Borale 
Lebesgue para los espacios métricos compactos en sí, 

Fandanentación axiomática de las ciencias doúuctivas. Objetivación de las 
geometrías no ebclidianas. Independencia del 52 postulado de Zuclides. La 
mueva axiomática, Compatibididad, independencia y ontegoricidad de los axte 
mas de un sistema, Sistemas equivalentes. Validez de las demostraciones pays 
coebnt es interpretación de los antes primitivos, Ejercicios monográficos de 
aplicación. 

Contimitáad de las funciones en los espacios mátricos. Contimuidad uniforme 
en esos espacios, Funciones semicontinuas., Sus propiedades fundamentales, 
Peorena de Velerstrass pera las funciones semicontinuss en espacios mótricos 
compactos en sí. 

Sístoma aritmático de Pesno, Demostración de la compatibilidad, independen» 
cía absoluta y categoricidad de los axlomas de Peano. Demostración de las 
propiedades de la adición y de la mitiplicación deducidad de esos axiomas 
y de las respectivas definiciones de suma y producto, Método de recurrencia, 

Conjuntos completos en sentido absoluto y con respecto a otro conjunto, Jue 
mas y proáuctos, Condición necesaria y suficiente de la contimildad superior 
(o inferior), Conjuntos de punton de nivel (en particular los ceros) de una 
función contánma, 

Sustituciones de n elementos. Grupos de sustituciones, Subgrupos de un 
dado, Demostrar que todo grupo admite por los menos dos subgrupos; el grupo 
mismo y el constituido por la identidad, Grupos de transfomaciones, Xjemplo 
Concepto abstracto de grupo: su definición axiomática, Interpretaciones. Mo> 
delos finitos e infinitos. 

Vll.- 7) Conexión. Conjuntos conexos. Mjemplos, Teorema de Bolzano-Teirestrass rela 
tivo a las funciones continuas definidas en conjuntos conaxos. Condición ne-> 
cesaria y suficiente para que tun conjunto de puntos interlores-4a E , sen 

CONARO a , 

lógica matemáticas Relación de p la de un elenento = su clase. Rela= 
clones de inclusión, intersección y disyunoión entre clases, y sus comple- 
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